积 分 悖 论
大家知道，导数定义给出了求导数的一个构造性算法，而不定积分的定义却没有这个特点，且初等函数的导数仍是初等函数，不少初等函数的不定积分却不是初等函数，或者说就现有的不定积分定义和积分法则解决不了某些初等函数的不定积分。

但是蒙特卡罗给了我们一个求定积分的“普遍适用法”、“统一法”，它不必依赖积分公式，对任意形式函数的定积分，只要取范围
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都等于概率频率
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现在已经知道，它对解线性方程组、微分方程已有专门的电子计算机用程序，很快可获解。
这项“统一”法的意义在于概率值表达的数能够与定积分建立直接关系。笔者发现，蒙特卡罗理论的建立与蒲丰求圆周率
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直接相关，或者说，蒙特卡罗法所求的数（定积分）与弧度数直接相关，所以它与相对数相关。
既然计算机能够代替人的行动，使随机量（实验次数）趋近绝对无穷大，那么就一定可以通过相对数找到 日日相对无穷大取代绝对无穷大，即找到两种无穷大间的变换，达到依靠仅有的计算关系而不是依靠计算机来实现我们要求的数（积分）。

事实上，这就是存在一个与微分的构造性定义算法相类似的表达积分的定义，任意函数的积分都可以该定义的算法求得，弧度数与绝对数的变换关系就是这种关系：
设一个待求的定积分
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为已知函数

因为曲线y上处处的切线与水平轴夹角
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最后得到
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也可写成
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(y)式就是原函数的“构造性定义”，通过运算过程可知，它就是“数弧变换”，是一种自然对数。

现在对它求导、校验，观察是否正确。

公式
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验证正确。
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的原函数。导数
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与原函数y的这项关联称为“数学的代数关联”。

●  这个悖论的根源在于，如果M=1即






[image: image37.wmf]1

=

=

t

d

dx

M


得出




[image: image38.wmf]t

d

dx

=


的结论
在单位圆中
[image: image39.wmf]dS

d

=

t



[image: image40.wmf])

(

S

=

t

，
有





[image: image41.wmf]2

2

dy

dx

ds

+

=







[image: image42.wmf]t

cos

=

ds

dx




[image: image43.wmf]t

sin

=

ds

dy


如果
[image: image44.wmf]ds

d

¹

t

，则引出





[image: image45.wmf]K

ds

d

=

t


正是曲线的曲率。一般情开
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应理解为“曲线上任意点对于横轴之偏曲率的倒数”。偏曲率类似偏导数。
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其中
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是一阶线性微分方程的基本解。
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有可能是更大范围微分方程的解，这里就不单作数学分析了，有待更多智者的介入，笔者能力有限。

●  以“偏曲率”角度出发，曲率K的相关，使因
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(y)式的求得表明，积分总是可以是函数G
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的代数运算(y)式来代替吗？

●  此外，若考虑积分常量，可以将此常量看成原函数y的一部分。
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· (y)式的数弧分析
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出现两积分元素对等，此种状态与本文“三、圆周率
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、三角函数与或然率的多途径关联”最后求2x的积分使用方法全同。但此时已经将原函数
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作为积分要素参加积分里来，又升了格。于是
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可见，
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都可以是各阶段上的导数，同时也是各阶段上的原函数。导数与原函数只是相对的称谓，它们应当总是“中介状态”的（y可导）。

微积分的统一
事实上，由于积分悖论的存在，它指明，一阶导数都等于1。如下证明：
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（参看“两个新重要极限”）

于是
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的导数都等于1。
这是一个相对于原函数存在的一般概念，它的意义为，就原函数与导数的相对性而言，函数y的导数y’可以看成为函数y的“1”，y可以看成为y’的相对无穷大，并且共同存在于自然对数关系中，它的来源过程已经指明。

从代数角度看
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相当于“y对y取导时，其导数等于1”。

我们知道，对一阶导数积分，结果是一种自然对数：
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这是产生“积分悖论”的根源。我们又知道，自然对数就是一种积分
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该积分已为世人公认为多种自然现象的模型。对它微分，得
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积以上三现象之综合：
1.一阶导数等于1，——依赖于自然对数。

2.积分悖论——产生于自然对数。

3.以往的理论经验——自然对数表现为积分，我们得到
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式可用来求原函数，也可用来求导函数。实际上，
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更为简便。

大家已经知道，以上积分式正是反映自然界多种现象的函数关系模型，因此
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必然与其同价。网友可以自做更多的例题。
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